Geometria Analitica

3.6 Ecuacion general de segundo grado
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Ejemplo

Determinar la naturaleza del lugar geomeétrico de la ecuacion:

5x% 4+ 4xy + 2y% —24x — 12y +29 =0

Primero debemos reducir la ecuacion a su forma canonica por
transformacion de coordenadas, donde hay que trazar el lugar
geometrico y todos los sistemas de coordenadas necesarios.




Ejemplo

 Solucion:

Buscando el discriminante tenemos:
] =B*—4AC =4* —4.5.-2=-24

Puesto que | < 0 la ecuacion representa una elipse.




Ejemplo

Para suprimir el termino xy de la ecuacion se hace girar al angulo 9
como se muestra a continuacion:

o B _ 4 4
IV T A= cT5-2"3

De tg20 podemos obtener cos 20 por la relacion:

1 3
c0S20 = —

J(@/3)2 +1 5




Ejemplo

Con la ecuacion anterior se puede encontrar sen 0 y cos 0, resultando:

1
senf = —
V5
5 2
cos0 = —
V5
Y por las ecuaciones de rotacion, tenemos:
, e ’ e le . yl
X = x cosO —y senB =
! Jg /
x + 2y

y = x'senf + y'cosb =

V5




Ejemplo

Si se sustituye estos valores de x y y y simplificando, tenemos:

6x'% +y'?2 —12v/5x" + 29 = 0

Si se simplifica, ya sea por traslacion de ejes o completando cuadrado,
se llega a:

6x"% +y"% =1

La grafica de la figura puede verse en la siguiente figura:




Ejemplo

* La grafica de la figura puede verse en la siguiente figura:
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